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Bornes supérieures

Proposition (borne inférieure): Toute partie minorée non vide de R admet une borne

inférieure.
|
Proposition (caractérisation de la borne supérieure): Soit A C R non vide majorée
et M € R.
VYa€e A, a< M
M =sup(A) <= OIS 2h G
Ve > 0,dag € A, Ag > M —¢.
|
Proposition (caractérisation de la borne inférieure): Soit A C R, non vide minorée
et m € R.
Va e A < q;
m = inf(4) <= { P MSE
Ve >0, Jagp € A, ap < m+¢.
O
Proposition: Soit A C R non vide majorée et M € R.
M >sup(A) <= Va€ A, a< M.
|
Proposition: Soit A C R non vide minorée et m € R.
m < inf(A) <= Va € A, m < a.
O
Proposition — Définition: R est archimédien :
VeeRY,Vy €R, In €N, nzx > y.
|
Théoréme: Toute fonction continue sur un segment est bornée et atteint ses bornes :
si f:[a,b] = R (avec a < b € R) est continue, alors
(e, B) € [a,b]?, Va € [a,b], f(@) < f(z) < F(B)-
|
Proposition: Soit A C R non vide majorée. Il existe une suite (an) € AN telle que
lim a, = sup(A).
n—-+oo
|
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Bornes supérieures

Proposition: Soit A C R non vide minorée. Il existe une suite (a,) € AN telle que
lim a, = inf(A). O

n—-+oo
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Partie entiére

Proposition — Définition: Soit € R. Il existe un unique entier n € IN tel que
n<r<n+l

Cet entier n est appelé partie entiére de x et est noté |[x].
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Densité
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VI Densité

Définition: Soit A € Z(R). On dit que A est dense dans R si, pour tout intervalle I
ouvert non vide de R, AN # @.

Théoréme: Q@ est dense dans R.

Théoréme: R\ Q est dense dans R.

Il manque une partie du cours ici

11




Septiéme partie

12



Huitiéme partie

13



VIII

Il manque une partie du cours ici

Il manque une partie du cours ici
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